Wojewédzki Konkurs Przedmiotowy z matematyki
dla uczniow szkol podstawowych wojewodztwa kujawsko - pomorskiego

Etap szkolny 17.11.2017

Kartoteka arkusza zadan
oraz przykladowe rozwiazania i propozycja punktacji rozwigzan

Ustalenia dotyczace punktowania zadan otwartych:

1. Jesli uczen przedstawit obok prawidlowej metody btedng i nie dokonal wyboru Zzadnej z nich
(np. poprzez udzielenie odpowiedzi), to rozwigzanie traktujemy jako btedne.

2. Jesli uczen przedstawil dwie poprawne metody rozwiazania, z ktorych jedna zawiera bledy
rachunkowe i nie dokonal wyboru zadnej z nich (np. poprzez udzielenie odpowiedzi),
to punktujemy droge, ktéra nie zawiera btgdow rachunkowych.

3. Poprzez okreslenie ,,obliczyl prawidtowo” rozumiemy, ze uczen zastosowat prawidtowa metode
1 nie popetnil btedow rachunkowych.

Za rozwigzanie zadania 1 przyznajemy maksymalnie 2 punkty.
Za rozwigzanie zadania 2 przyznajemy maksymalnie 3 punkty.

Za rozwigzanie kazdego z zadan: 3, 4 1 5 przyznajemy maksymalnie 5 punktow.

Wymagamy od ucznia zapisania rozwigzania oraz zapisania lub wskazania (np. przez podkreslenie)
odpowiedzi.

Jesli uczen rozwigze zadanie inng metoda niz zostala zaproponowana w Przykladowych
rozwigzaniach, to na przewodniczagcym Szkolnej Komisji Konkursowej spoczywa obowigzek
rozstrzygnigcia poprawnosci zaprezentowanej metody.
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Kartoteka arkusza zadan

Sprawdzana czynno$¢

Zgodno$¢ z podstawg
programow3 ksztatcenia

. @©
= ogblnego
Z 8 z dnia 14 lutego 2017 r.
Uczen: Wymagania
ogolne szczegOlowe
1 Os liczbowa. Uklad wspotrzednych. Uczen:

- znajduje srodek odcinka, ktérego konce maja dane wspotrzedne n.1 X.4
catkowite oraz znajduje wspotrzedne drugiego konca odcinka, ' klasy VII-VIII
gdy dany jest jeden koniec i Srodek.

2 Dzialania na liczbach naturalnych. Uczen:
- wykonuje dzielenie z resztg liczb naturalnych. 1.4
) ) klasy IV-VI

Obliczenia praktyczne. Uczen: .1

- wykonuje proste obliczenia kalendarzowe na dniach X|1.4
I tygodniach. klasy IV-VI

3 Obliczenia procentowe. Uczen:
- oblicza liczbg a rowng p procent liczby b; V.2
- oblicza, jaki procent danej liczby b stanowi liczba a. V.3
klasy VII-VIII

Dzialania na ulamkach zwyklych i dziesietnych. Uczen:

- oblicza utamek danej liczby catkowitej; V.5

- wykonuje nieskomplikowane rachunki, w ktérych wystgpuja 1.2 V.3
jednoczesnie utamki zwykle i dziesigtne. klasy I1V-VI

Zadania tekstowe. Uczen:

- wykonuje wstepne czynnosci utatwiajace rozwigzanie zadania, XIV.2
w tym wygodne dla niego zapisanie informacji i danych z tresci Klasy IV-VI
zadania.

4 Dzialania na ulamkach zwyklych i dziesi¢tnych. Uczen:
- mnozy i dzieli utamki dziesigtne. V.2
) klasy IV-VI

Zadania tekstowe. Uczen:

- Czyta za zrozumieniem prosty tekst zawierajacy informacje XIV.1
liczbowe; V2 klasy IV-VI

- dostrzega zalezno$ci miedzy podanymi informacjami. ' XIV.3

lub klasy IV-VI

Rownania z jedng niewiadomg. Uczen:

- rozwigzuje zadania tekstowe za pomocg rOwnan pierwszego V1.3
stopnia z jedna niewiadoma. klasy VII i VIII
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5 Wielokaty, kola, okregi. Uczen:
- stosuje twierdzenie o sumie katow trojkata.

Obliczenia w geometrii. Uczen:
- oblicza pola: prostokata, trapezu w sytuacjach praktycznych.

Zadania tekstowe. Uczen:
- dostrzega zalezno$ci miedzy podanymi informacjami;

- dzieli rozwigzanie zadania na etapy, stosujac wlasne, poprawne,
wygodne dla niego strategie rozwigzania;

- do rozwigzania zadan osadzonych w kontekscie praktycznym
stosuje poznana wiedze¢ z zakresu arytmetyki 1 geometrii oraz
nabyte umiejetnosci rachunkowe, a takze wlasne poprawne
metody.

V.3

IX.3
klasy IV-VI

Xl1.2
klasy IV-VI

XIV.3
klasy IV-VI
XiV.4
klasy IV-VI
XIV.5
klasy IV-VI
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Przykladowe rozwiazania i propozycja punktacji zadan

Zadanie 1. (0-2)
Rozwiazujac zadanie uczen ma do pokonania jedng trudnos$¢:
1. Obliczenie wspotrzednej drugiego konca odcinka, gdy dany jest jeden koniec i $rodek.

Przyktadowe rozwigzania

Metoda 1
» Punkt E o wspotrzednej e = 1 jest srodkiem

Metoda 2
» Uczen moze rozwigza¢ zadanie przy

odcinka CB, gdzie C ma wspodtrzedng ¢ = -4,
a punkt B ma wspotrzedng réwna b.

Zatem (-4 +b):2=1,czylib=6.

Punkt D o wspotrzednej d = -6 jest
srodkiem odcinka AB, gdzie A ma

pomocy osi liczbowej nie wykonujac
obliczen.

Rozwigzanie powinno zawiera¢
narysowang przez ucznia o$ liczbowa
z prawidlowo zaznaczonymi punktami.

wspoétrzedng a, natomiast punkt B ma
wspoétrzedng rowng b = 6.
Stad (a + 6) : 2 =-6, czyli a = -18.

Odpowiedz: Warto$¢ liczby a jest rowna -18.

Punktacja
Punkty | Poziom zaawansowania rozwigzania

0 Uczen wykonuje przypadkowe dziatania, ktore $wiadcza o tym, Ze nie zrozumiat tresci
zadania.
lub
Uczen rozwigzuje zadanie popetniajac liczne bledy rachunkowe.

1 Uczen poprawnie oblicza tylko wartos¢ liczby b.
lub

Uczen zauwaza, ze punkt E o wspolrzednej € jest srodkiem odcinka CB, ale popetnia
btad rachunkowy przy obliczeniu wartosci b i z konsekwencja tego btgdu oblicza
warto$¢ liczby a.

lub

Uczen poprawnie wyznacza wartos$c¢ liczby b, ale popekia btad rachunkowy przy
obliczeniu wartosci liczby a.

2 Uczen poprawnie oblicza warto$¢ liczby a.

Zadanie 2. (0 - 3)

Rozwiazujac zadanie uczen ma do pokonania trzy trudnosci:
1. Obliczenie liczby dni, ktore uptynety miedzy dwoma wydarzeniami.
2. Obliczenie liczby tygodni, ktore uptynety miedzy dwoma wydarzeniami.
3. Ustalenie dnia tygodnia, w ktorym odbyto si¢ drugie wydarzenie.

Przyktadowe rozwigzania

Kasia ukonczyta 18 lat 27 pazdziernika 2017 roku.

Metoda 1 Metoda 2
» Od 27.10.2012 r. do 27 pazdziernika 2017 r. | « Obliczenie liczby dni:
uptyneto: od 27.10.2012 do 31.12.2012 — 65 dni
(5- 365 + 1) dni = 1826 dni, 2013 rok — 365 dni
gdyz 2016 r. byt rokiem przestepnym. 2014 rok — 365 dni
2015 rok — 365 dni
2016 rok — 366 dni

od 1.01.2017 do 27.10.2017 — 300 dni
tacznie: 1826 dni.

» 1826 :7=260 - 7 + 6, czyli w danym okresie uptyneto 260 tygodni i 6 dni
» Kasia ukonczyta 18 lat w piatek.
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Metoda 3
365 dni =7 - 52 tygodnie + 1 dzien
27.10.2012 — sobota
27.10.2013 — niedziela
27.10.2014 — poniedziatek
27.10.2015 — wtorek
27.10.2016 — czwartek, bo 2016 r. to rok przestepny: 366 dni = 7 - 52 tygodnie + 2 dni
27.10.2017 — piatek
Odpowiedz: Kasia ukonczyta 18 lat w piatek.
Punktacja
Punkty | Poziom zaawansowania rozwigzania
0 Uczen wykonuje przypadkowe dziatania, ktore §wiadczg o tym, ze nie zrozumiat tresci
zadania.
lub
Uczen rozwiazuje zadanie popelniajac liczne btedy rachunkowe.
lub
Uczen podaje odpowiedZ bez wykonywania obliczen.
1 Uczen poprawnie oblicza tylko liczbe dni, ktére uptynety migdzy dwoma
wydarzeniami.
lub
Uczen poprawnie oblicza liczbe dni, ktore uptyngty migdzy dwoma wydarzeniami,
ale popetnia btad w obliczeniu liczby tygodni. Nie ustala dnia tygodnia, w ktorym
Kasia ukonczyta 18 lat lub ustala ten dzien btednie.
lub
Uczen btednie oblicza liczbg dni 1 z konsekwencja tego btgdu oblicza liczbg tygodni,
ktora jest poprawna do jego obliczen, ale nie ustala dnia tygodnia, w ktorym Kasia
ukonczyta 18 lat.
2 Uczen poprawnie oblicza liczbe dni i tygodni, ale nie ustala dnia tygodnia, w ktérym
Kasia ukonczyta 18 lat lub ustala ten dzien btednie.
3 Uczen poprawnie ustala dzien tygodnia, w ktorym Kasia ukonczyta 18 Iat.

Zadanie 3. (0-5)
Rozwigzujac zadanie uczen ma do pokonania cztery trudnosci:
1. Obliczenie procentu danej liczby.
2. Obliczenie ulamka danej liczby.
3. Obliczenie, jakg czg$¢ uczniow startujgcych w | etapie konkursu stanowig uczniowie, ktorzy
zakwalifikowali si¢ do III etapu konkursu.
4. Zamiang ulamka na procent.
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Przykladowe rozwigzania

Metoda 1 Metoda 2
» Obliczenie liczby ucznioéw, ktorzy » Obliczenie, jaka czg§¢ uczniow
przystapili do I etapu konkursu: zakwalifikowata si¢ do III etapu konkursu:
04 |i = . =
4OA)‘|ICZb.y 1‘500 0,4 "1500 ’ 600. 3 0,35 - 40% = 3 _ 0,06.
= Obliczenie liczby uczniow, ktorzy 7 50
przystapili do II etapu konkursu: » Obliczenie liczby ucznidéw, ktorzy
0,35- 600 = 210. zakwalifikowali si¢ do III etapu konkursu:
» Obliczenie liczby uczniow, ktorzy 0,06 - 1500 = 90.
zakwalifikowali si¢ do III etapu:
3. 210 = 90.
7

90

600

» Obliczenie, jakim procentem ucznidow startujacych w | etapie konkursu sg uczniowie, ktorzy
zakwalifikowali si¢ do 11 etapu konkursu:

3

- 100% = 20 100% = 0,15 - 100% = 15%.

Odpowiedz: Do III etapu konkursu zakwalifikowato si¢ 15% tych uczniow, ktorzy startowali

w | etapie konkursu.

Punktacja
Punkty | Poziom zaawansowania rozwigzania

0 Uczen wykonuje przypadkowe dziatania, ktore §wiadczg o tym, ze nie zrozumiat tresci
zadania.
lub
Uczen rozwigzuje zadanie popelniajac liczne btedy rachunkowe.
lub
Uczen podaje odpowiedz bez wykonywania obliczen.

1 Uczen poprawnie oblicza liczbg uczniow, ktorzy przystapili do I etapu konkursu, czyli
40% liczby 1500, ale nie wykonuje dalszych obliczen lub dalsza metoda jest btgdna.
lub
Uczen stosuje poprawng metode obliczenia liczby uczniow, ktorzy zakwalifikowali si¢
do Il etapu, ale w obliczeniach popetnia btad rachunkowy i nie wykonuje dalszych
obliczen lub dalsza metoda jest biedna.
lub
Uczen poprawnie uktada wyrazenie arytmetyczne, ktore pozwala obliczy¢, jaka czesé
uczniow zakwalifikowata sie do III etapu, ale nie wykonuje dalszych obliczen lub
dalsza metoda jest btedna.

2 Uczen poprawnie oblicza liczbg uczniow, ktorzy zakwalifikowali si¢ do II etapu i nie
wykonuje dalszych obliczen lub dalsza metoda jest btgdna.
lub
Uczen poprawnie oblicza jaka czgs¢ uczniow zakwalifikowata sie do III etapu
konkursu, ale nie wykonuje dalszych obliczen lub dalsza metoda jest btgdna.
lub
Uczen popelnia btad rachunkowy przy obliczeniu liczby uczniow, ktorzy przystapili
do | etapu konkursu, albo przy obliczeniu liczby uczniow, ktorzy zakwalifikowali si¢
do Il etapu konkursu popetnia btad rachunkowy i z konsekwencja tego btedu oblicza
liczbe uczniow, ktorzy zakwalifikowali si¢ do III etapu konkursu i nie wykonuje
dalszych obliczen lub dalsza metoda jest bledna.

3 Uczen poprawnie oblicza liczbe uczniow, ktorzy zakwalifikowali si¢ do III etapu,

ale nie wykonuje dalszych obliczen lub dalsza metoda jest btedna.
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4 Uczen poprawnie oblicza, jakg czg¢$cig uczniow startujgcych w | etapie konkursu sa
uczniowie, ktorzy zakwalifikowali si¢ do 111 etapu konkursu, ale nie podaje wyniku

w procentach.

lub

Uczen oblicza, jakg cze$cig uczniow startujgcych w | etapie konkursu sg ci uczniowie,
ktorzy zakwalifikowali si¢ do III etapu konkursu, ale popetnia btad rachunkowy przy
skracaniu utamka i konsekwentnie do popetnionego btedu prowadzi dalsze (poprawne)
obliczenia.

lub

Uczen oblicza, jaka czeScig uczniow startujacych w | etapie konkursu sg ci uczniowie,
ktorzy zakwalifikowali si¢ do 111 etapu konkursu, ale popetnia blad przy zamianie
utamka na procent.

lub

Uczen popelnia blad rachunkowy przy obliczeniu liczby ucznidow, ktdrzy przystapili do
| etapu konkursu, albo przy obliczeniu liczby uczniow, ktorzy zakwalifikowali si¢ do
Il etapu konkursu, albo przy obliczeniu liczby uczniéw, ktorzy zakwalifikowali si¢ do
[11 etapu konkursu, albo przy obliczeniu, jaka czeScig uczniow startujacych w | etapie
sg uczniowie, ktorzy zakwalifikowali si¢ do 11 etapu konkursu, ale konsekwentnie

do popetionego bledu prowadzi dalsze (poprawne) obliczenia.

5 Uczen poprawnie oblicza, jaki procent uczniow startujacych w | etapie konkursu
stanowig Ci uczniowie, ktorzy zakwalifikowali si¢ do Il etapu konkursu.

Zadanie 4. (0-5)
Rozwigzujac zadanie uczen ma do pokonania cztery trudnosci:
1. Obliczenie ceny jednego zeszytu.
2. Obliczenie kwoty, ktora Ala przeznaczyta na zakup zeszytow.
3. Obliczenie kosztu zakupu 12 zeszytow.
4. Obliczenie brakujacej kwoty na zakup 12 zeszytow.

Przyktadowe rozwigzania

Metoda 1 Metoda 2
» Jezeli do zakupu 10 zeszytow brakuje = X—cena jednego zeszytu

4,20 7z, a po kupnie 5 zeszytow zostaje 10x - 4,20 = 5x + 4,20

4,20 zl1, to oznacza, ze 5 zeszytow kosztuje Xx=1,68

8,40 zt. Cena jednego zeszytu jest rowna 1,68 zt.
» Cena jednego zeszytu: 8,40 zt:5=1,68 zt.

» Kwota przeznaczona na zakup zeszytow: 5 - 1,68 zt + 4,20 zt = 12,60 zt.
» Koszt zakupu 12 zeszytow: 12 - 1,68 zt = 20,16 zt.
» Brakujaca kwota na zakup 12 zeszytow: 20,16 zt — 12,60 zt = 7,56 zt.

Odpowiedz: Ali, na zakup 12 zeszytow, brakuje 7,56 zt.

: 2 .
Uwaga: Wystarczy, ze uczen obliczy 1aczng ceng dwoch zeszytow: 5 8,40 zt 1 doda te kwote

do 4,20 zt — bo tyle brakuje Ali do kupna 12 zeszytow.
Punktacja

Punkty | Poziom zaawansowania rozwigzania

0 Uczen wykonuje przypadkowe dziatania, ktore $wiadczg o tym, ze nie zrozumial tresci
zadania.

lub

Uczen rozwigzuje zadanie popetniajac liczne bledy rachunkowe.

lub

Uczen podaje odpowiedz bez wykonywania obliczen.
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1 Uczen zauwaza, ze 5 zeszytoOw kosztuje 8,40 zi, ale nie wykonuje dalszych obliczen
lub dalsza metoda jest biedna.

lub

Uczen stosuje poprawng metode obliczenia ceny jednego zeszytu, ale popetnia btad
rachunkowy i nie wykonuje dalszych obliczen lub dalsza metoda jest btedna

lub

Uczen uktada poprawne rownanie do tresci zadania, ale nie wykonuje dalszych
obliczen lub dalsza metoda jest btgedna.

2 Uczen poprawnie oblicza tylko cene¢ jednego zeszytu, ale nie wykonuje dalszych
obliczen lub dalsza metoda jest btgdna.

lub

Uczen poprawnie utozone rownanie rozwigzuje prawidtowo, ale nie wykonuje
dalszych obliczen lub dalsza metoda jest biedna.

3 Uczen poprawnie oblicza kwote, ktorg Ala zaplanowata wydaé na zakup zeszytow,
ale nie wykonuje dalszych obliczen lub dalsza metoda jest bledna.

lub

Uczen popetnia btad rachunkowy przy obliczeniu ceny zeszytu, albo kwoty
przeznaczonej przez Ale na zakup zeszytow i konsekwentnie do tego btedu oblicza
koszt zakupu 12 zeszytow, ale nie wykonuje dalszych obliczen lub dalsza metoda jest
btedna.

lub

Uczen prawidlowo wyznacza brakujaca kwote na zakup zeszytow metoda prob

i btedow, podejmuje minimum trzy proby podania rozwigzania oraz uzasadnia swoj
wybor i sprawdza dla podanych liczb warunki zadania.

4 Uczen poprawnie oblicza koszt zakupu 12 zeszytow, ale dalsza metoda jest biedna.
lub

Uczen popehia btad rachunkowy przy obliczeniu brakujacej kwoty na zakup

12 zeszytow, a weczesniejsze obliczenia wykonal poprawnie.

lub

Uczen popelnia btad rachunkowy przy obliczeniu ceny zeszytu, albo kwoty
przeznaczonej na zakup zeszytow, albo kosztu zakupu 12 zeszytow, ale

z konsekwencja tego btedu poprawnie oblicza brakujacg kwote na zakup 12 zeszytow.

5 Uczen poprawnie oblicza kwote brakujaca na zakup 12 zeszytow.

Zadanie 5. (0-5)
Rozwigzujac zadanie uczen ma do pokonania cztery trudnosci:
1. Zauwazenie, ze po narysowaniu wysokosci trapezu z wierzcholtka kata rozwartego powstaje
trojkat prostokatny rownoramienny.
2. Obliczenie dtugosci wysokosci trapezu.
3. Ustalenie sposobu obliczenia pola czworokata.
4. Obliczenie pola czworokata.

Przyktadowe rozwigzania

» Po narysowaniu wysokosci trapezu z wierzchotka kata rozwartego powstaje trojkat
prostokatny rOwnoramienny.
» Dlugo$¢ wysokosci trapezu jest roznicg dtugosci jego podstaw: 10,5cm —6,5cm =4 cm.

Metoda 1 Metoda 2
« Pole trapezu: » Czworokat jest prostokatem, ktorego boki
P=(105cm+6,5cm)-4cm:2=34cm? | majadlugosci: 6,5cm +10,5cm =17 cm
» Pole czworokata jest rowne: oraz2-4cm=8cm.
4 .34 cm® =136 cm®. = Pole prostokata =17 cm - 8 cm = 136 cm?

Odpowiedz: Pole czworokata jest rowne 136 cm”.
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Punktacja

Punkty | Poziom zaawansowania rozwigzania

0 Uczen wykonuje przypadkowe dziatania, ktore $wiadczg o tym, ze nie zrozumiat tresci
zadania.
lub
Uczen rozwigzuje zadanie popetniajac liczne btedy rachunkowe.
lub
Uczen podaje odpowiedz bez wykonywania obliczen.

1 Uczen zauwaza, ze po narysowaniu wysokosci trapezu z wierzchotka kata rozwartego
powstaje trojkat prostokatny réwnoramienny, ale nie wykonuje dalszych obliczen lub
dalsza metoda jest btedna.
lub
Uczen wie jak obliczy¢ dlugos$¢ wysokosci trapezu, ale popetnia btad rachunkowy przy
jej obliczeniu. Uczen nie wykonuje dalszych obliczen lub dalsza metoda jest btgdna.
lub
Uczen oblicza dtugo$¢ tylko jednego z bokow czworokata.

2 Uczen poprawnie oblicza dtugo$¢ wysokosci trapezu i nie wykonuje dalszych obliczen
lub dalsza metoda jest btedna.
lub
Uczen oblicza dtugo$¢ jednego z bokdéw czworokata i zauwaza, ze po narysowaniu
wysokosci trapezu z wierzcholka kata rozwartego powstaje trojkat prostokatny
robwnoramienny, ale nie wykonuje dalszych obliczen lub dalsza metoda jest bledna.

3 Uczen poprawnie oblicza wysoko$¢ trapezu 1 wie jak obliczy¢ jego pole czworokata,
ale nie wykonuje dalszych obliczen lub dalsza metoda jest bledna.
lub
Uczen poprawnie oblicza wysoko$¢ trapezu 1 dlugos¢ tylko jednego z bokow trapezu,
ale nie wykonuje dalszych obliczen lub dalsza metoda jest biedna.
lub
Uczen popetnia btedy rachunkowe (co najwyzej dwa) przy obliczaniu dlugosci obu
bokow prostokata, ale z konsekwencja tych bledow poprawnie oblicza pole prostokata.

4 Uczen poprawnie oblicza pole trapezu, ale popetnia btad przy obliczeniu pola
czworokata.
lub
Uczen popetnia btad rachunkowy przy obliczeniu dtugosci wysokosci, albo pola
trapezu i konsekwentnie do popetlnionego bledu prowadzi dalsze (poprawne)
obliczenia.
lub
Uczen poprawnie oblicza dtugosci bokow prostokata, ale popeinia blad przy obliczeniu
jego pola.
lub
Uczen popetia blad rachunkowy przy obliczeniu dtugosci jednego z bokéw
prostokata i konsekwentnie do popetnionego btedu poprawnie oblicza pole prostokata.

5 Uczen poprawnie oblicza pole czworokata.
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